Cislo 2 Zimny semester 48. ro¢nika (2023,/2024)

STROM

KoreSpondenény matematicky seminar

Ahoj!

Tvojmu pohladu zjavne neuniklo dalsie vydanie STROMu, v ktorom néjdes nielen poradie po prvej sérii tohto semestra,
ale aj naSe vzorové rieSenia. Nezabudaj vSak, Ze sme eSte len v polcase, tak uréite nepolavuj a pusti sa do druhej série.
S radostou ocakavame tvoje dalsie rieSenial

STROMAcCI

Tabor mladych matematikov

Drahi prvaci, ak premyslate, ¢o s ¢asom pocas dalsich letnych prazdnin, mame pre vas dobré spravy! Uz vieme, kedy a kde
sa bude konat TMM, teda Tabor mladych matematikov! V kalendéroch si rezervujte 29. jula aZz 5. augusta 2024, pretoze
prave vtedy sa ocitneme v Rekrea¢nom stredisku Zeleny breh na najuzasnejSej akcii roka. Pozvanka a prihlasovanie pribudnua
na stranku niekedy ku koncu tohto roka po zmene grafikonu ZSSK.

Nevies, ¢o je TMM? Téabor mladych matematikov je ako ststredenie, avSak je o 2 dni dlhsie, takZze o 2 dni lepSie! Viac
informécii (a neskor aj samotni pozvanku a prihlasovanie najdes na https://seminar.strom.sk/tmm/).

Opravovali: Stevo Vasak a Mirka Horvathova I
e Pocet rieSeni: 57 NajkrajSie rieSenie: Eva Kraj¢iova —e—m__um

Martin si mysli ¢islo. Mihalovi prezradil, Ze méa prave 4 delitelov. Potom sa ho Mihal opytal, aki je jeho posledna cifra.
Martin mu odpovedal: ,, To ti nemdZem povedat, pretoZe by si uz vedel, aké je to ¢islo.“ Aké ¢&islo si Martin mysli? Najdite
vSetky moznosti.

RieSenie

Skasme sa najprv zamysliet nad Martinovym vyrokom: ,, To ti nemozem povedat, pretoze by si uz vedel, aké je to ¢islo.”
7 tohto vyroku vyplyva, Ze existuje iba 1 ¢islo, ktoré ma préave 4 delitelov a kon¢i na tato cifru. Aby sme nagli vietky
moZnosti, musime pre kazdu koncovi cifru skontrolovat, ¢i existuje préave jedno &islo so 4 delitelmi kon&iace na tato cifru.
Ak existuje viac ako jedno, Martinovo ¢islo sa na dana cifru nebude kongit.
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Ostala nam iba cifra 0. Vsimnime si, Ze ak ¢islo konéi na 0, tak je delitelné 10. V takom pripade je teda delitelné minimalne
1, sebou samym, 2 a 5. Preto jedinym &islom so 4 delitelmi, ktoré kon¢i na 0, mdze byt iba 10. Inak by toto &slo bolo
delitelné minimalne 1, 2, 5, 10 a este aj sebou samym, ¢o uz déva viac ako 4 delitelov.

Zistili sme teda, ze Martinovo ¢islo moze byt 10 a Ze na ziadnu inu cifru ako 0 Martinovo ¢islo nemoéze koncit. Preto jedinym
spravnym rieSenim je 10.


https://seminar.strom.sk/tmm/
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Opravovali: Erik ,,Rici Novak a Lubo Vargovéik I
e Pocet rieSeni: 52 Najkrajsie rieSenie: Natalia Polia¢ikova [ II

V ostrouhlom trojuholniku ABC méa strana AC dlzku 4. Kruznica opisana tomuto trojuholniku mé priemer 8.

a. Ozna¢me D priese¢nik dotyénic k opisanej kruznici v bodoch A a C. Aké hodnoty méZe nadobudat velkost uhla ADC?
b. Aké hodnoty moze nadobtidat velkost uhla ABC?

RieSenie

Nacrtnime si situdciu zo zadania, nazyvajtc S stred kruZnice opisanej ABC. KedZe priemer opisanej kruZnice je 8, jej
polomer je 4, teda |AS| = |CS| = 4. Zo zadania |AC| = 4, teda |AC| = |AS| = |CS| = 4 a ASC je rovnostranny trojuholnik.
Z rovnostrannosti ASC' vyplyva, Ze |<ASC| = 60°. Doty¢nica ku kruznici je v bode dotyku kolma na polomer kruZnice.
Teda |<SCD| = |<SAD| = 90°. Sucet velkosti uhlov v Stvoruholniku je 360°. Velkost uhla ADC, na ktortu sa pyta podiloha
a., mozeme teda vyjadrit ako 360° — |[SAD| — |SCD| — |ASC| = 360° — 90° — 90° — 60° = 120°. Uhol ADC teda nutne
nadobuda iba velkost 120°.

VyrieSme teraz podilohu b. Z vety o obvodovom a stredovom uhle je velkost stredového uhla nad tetivou AC' dvojnasobkom
velkosti obvodového uhla nad touto tetivou. Teda 60° = |<ASC| =2 - |<ABC|, tym padom |<ABC| = 30°. Ak by bod B
bol na mensom obliuku AC, mohol by uhol <ABC nadobudnit aj velkost 150°. To sa ale stat nemoze, kvoli ostrouhlosti
ABC' v zadani. Ostrouhly trojuholnik vzdy obsahuje stred svojej opisanej kruznice, teda bod B moze lezat iba na obliku
priemetov bodov A a C' cez stred S. Uhol <ABC teda mdZze nadobudat iba velkost 30°.

3 Opravovala: Kristin Mislanova I
o Pocet rieseni: 39 Najkrajsie rieSenie: Michal ITkovi¢ _||

Existuje pat roznych kladnych celych &isel, pre ktoré plati, Ze sudet Iubovolnej trojice z nich je delitelny sactom zvysnej
dvojice?

RieSenie

Predpokladajme, Ze takychto pét roznych kladnych celych &isel existuje a oznac¢me ich a, b, ¢, d, e a bez ujmy na vSeobecnosti
nech platia < b<c<d<e.

KedZe stcet Tubovolnej trojice je delitelny suc¢tom zvysnej dvojice, tak musi platit, Ze a+b-+c je delitelné d+e. To znamena,
Ze existuje kladné celé ¢islo k také, ze a + b+ ¢ = k(d + ¢e). Ak by k > 2, tak dostavame a +b+c=k(d+e) > 2(d+¢) >
d+d+e>a+b+ ¢, o je spor. Posledna nerovnost plynula z nagho péovodného predpokladu. To znamen4, Ze nutne plati
k = 1. Z toho dostavame a + b+ c=d + e.

Rovnako plati, Ze a + b+ d je delitelné ¢ + e, a teda a + b+ d = l(c + ¢e) pre nejaké kladné celé ¢islo . Ak by [ > 2, tak
analogicky dostavame a+b+d = l(c+e) > 2(c+e) > c+c+e > a+b+d, ¢o je spor. Cize platil = 1, ateda a+b+d = c+e.

Spojenim predpokladu a tychto dvoch rovnic, ktoré sme dostali mame a +b+d=c+e < d+ e =a+ b+ c. Z ¢oho plynie
a+b+d<a+b+ec &ize d < ¢, ¢o je ale spor s povodnym predpokladom. Takze takychto paft ¢isel neexistuje.
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Komentar

Pri takychto ulohach je velmi dolezité skontrolovat, Ze vSetky tpravy rovnic a nerovnic, ktoré vyuzivate, si korektné.
Viacerym z vas sa bohuzial stalo, Ze v niektorom kroku urobili neplatnt tpravu a néasledne bolo celé rieSenie zaloZené
na zlom predpoklade, za ¢o som nemohla udelit vela bodov. Rovnako ak ukaZete, Ze tloha neplati pre konkrétnu paticu ¢isel
a potom len poviete, Ze nebude platit ani pre vSetky ostatné, lebo stt "horsie", kedZe st v nich ¢isla viac vzdialené od seba,
tak sa nejedna o dokaz. Museli by ste korektne ukézat, preco vacsie rozdiely medzi ¢islami uz buda urdéite znamenat, Ze to
pre dani péaticu nebude fungovat.

4 Opravovali: Benji Mravec a Pato Pal'ovéik _
o Pocet rieSeni: 40 Najkrajsie rieSenia: Michal II'kovi¢, Bianka Gurska a Martin Smilhak _|_“|I__

Adam a Bruno hraju hru. Maja napisanych n > 12 za sebou iducich prirodzenych &isel. Za¢ina Adam, v tahoch sa striedaju
a v kaZdom tahu jeden z nich Skrtne jedno ¢islo, aZ kym neostant napisané posledné dve ¢&isla. Ak najvacsi spolo¢ny delitel
tychto dvoch ¢isel je 1, vyhra Adam, inak vyhra Bruno.

a. Kto ma vitaznu stratégiu, ak n je parne?

b. Kto méa vitaznu stratégiu, ak n je neparne?

RieSenie

a. Spolu je napisanych n = 2k ¢&isel, kde k£ > 6. Chlapci na striedac¢ku Skrtaju ¢isla tak, aby na konci ostali 2 nevyskrtnuté,
teda kazdy ma k — 1 tahov. Brunovi by stadilo, aby na konci ostali 2 parne ¢isla. To znamena, Ze keby on stale gkrtal
len neparne ¢isla, stacilo by mu, aby Adam 8krtol tieZ aspon jedno neparne &islo a na konci by ich bolo vyskrtnutych
vSetkych k, teda by ostali len 2 péarne.

Adam bude teda dontteny skrtat len parne ¢isla. Bruno teda moze skusit dosiahnut, aby ostali na konci dve sudelitelné
neparne ¢isla. KedZe je ¢isel v rade aspon 12 a st za sebou idtce, tak tam budu aspon 4 nasobky trojky. Tie sa striedaja
v parite, teda tam budu aspon 2 neparne nasobky trojky. Bruno teda moze Skrtat vSetky ostatné neparne Cisla, aby
v poslednych 4 ¢islach ostali okrem dvoch parnych ¢isel dva neparne nasobky 3.

Nasledne bude reagovat na Adamov tah. Ak Adam $krtne nepérne ¢islo, tak aj Bruno Skrtne neparne a ostant 2 parne,
Gize sudelitelné ¢isla. Ak Adam Skrtne parne éislo, tak rovnako aj Bruno a ostant 2 neparne nasobky 3.

Vitaznu stratégiu ma teda Bruno, a to Skrtat neparne ¢isla okrem dvoch vybranych nasobkov trojky, kym Adam skrtéa
parne ¢isla. Takto na konci ostant posledné 4 ¢isla, kde bude reagovat na Adama. Ak Adam kedykol'vek skrtne jedno
z tychto dvoch vybranych &isel, tak Bruno moze nadalej skrtat neparne &isla a na konci mu ostant 2 parne &isla.

b. Adam na zaciatku moze Skrtnat najmensie alebo najvadsie ¢islo z radu a ostane parny pocet za sebou iducich &isel.
KedZe Adam chce, aby na konci ostali dve nestudelitelné &isla, moéze sa pokusit, aby to boli dve ¢isla idice za sebou.

Parny pocet za sebou iducich ¢isel sa da rozdelit na disjunktné dvojice za sebou iducich &isel. Adamovi teda staci
reagovat na Brunove tahy, teda ked Bruno skrtne jedno ¢islo z dvojice, tak Adam vyskrtne to druhé. Na konci teda
ostane len jedna dvojica za sebou iducich ¢isel a Adam zvitazi.
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5 Opravovali: Mimi Hanus a Vilo Geffert I
e Pocet rieseni: 15 NajkrajSie rieSenie: Samuel Vargovéik |
St dané kladné reélne ¢&isla a1, as, ... a, také, Ze:

ap <ax<---<a, <n-ap.
Urcte, pre ktoré n vieme z kazdej takejto n-tice vybrat tri ¢isla a; < a; < ay, pre ktoré plati:

2 2 2
a; +a; > aj.

RieSenie

Trojicu kladnych realnych &isel (z,y, 2), kde » < y < z a 22 +5? > 22, nazvime ostrouhly trojuholnik. Pismenom F ozna¢me
Fibonacciho postupnost, to jest postupnost celych &isel taka, ze Fy = 0, F} = 1 a pre kazdé kladné celé i F; 1 = F; + F;_1.

Predpokladajme, 7Ze existuju n a a; aZ a,, ktoré spliiaju prva sustavu nerovnosti zo zadania, ale nemaju v n-tici ostro-
uhly trojuholnik. Dokédzme indukciou, ze a? > Fja? pre kazdy index i € {1,...,n}. Indukénd baza: Zjavne a = Fia?
a z usporiadania n-tice a3 > a3 = Fya?. Indukény krok: KedZe predpokladame, Ze (a;_2,a;_1, a;) nie je ostrouhly trojuhol-
nik, tak

CL,L2 > 0,12_1 + a§_2 > Fi_la% + Fi_ga% = Fia%.

Tymto je dokaz indukciou hotovy. Dalej zadanie vravi, Ze a,, < nai, a teda n?a? > a2 > F,a? a odtial F,, < n?.

LenZe teraz indukciou dokaZeme, e F,, > n? vidy, ked n > 12. Indukéna baza: Fiz = 233 > 132, Fiy = 377 > 142. Indukény
krok:
Fro=Fy 1+ F,2>n—-1) 2 +n-22*=2n—6n+5=n>+(n—1)(n—5),

¢o je asponn m? za predpokladu, Ze n > 5. Dokaz indukciou je dokonéeny a dokizané tvrdenie je v spore so zaverom

predchadzajiceho odseku o n-ticiach bez ostrouhlych trojuholnikov. Cize pre n vacsie ako 12 taka n-tica neexistuje.

Nech teda n < 12. V n-tici, kde a; = F; pre kazdé i € {1,...,n}, prva ststava nerovnosti zo zadania plati. Prvky
n-tice st usporiadané vzostupne, pretoZze Fibonacciho postupnost je neklesajica, a napokon a, < nai, lebo F,, < n? pre
n € {1,...,12}. AvSak v tejto n-tici pre Tubovolné indexy i, j, k, kde i < j < k, z definicie Fibonacciho postupnosti
a? + a? < a?71 + a? =F 1 +F=F.= a?H < a%, a teda v tejto n-tici nie je ostrouhly trojuholnik. Vysledkom st preto
iba vSetky prirodzené ¢&isla vacsie ako 12.

Komentar

Pocas opravovania bolo zistené, Ze v zadani tlohy sa vyskytla chyba. Namiesto a; < a; < a; mala byt uvedend podmienka
i < j < k. V zadanej tlohe totiz staci zobrat i = j = k = 1, aby sme splnili a7 4 a5 > a, pre Tubovolné n, kedze 2af > aj.
V zamyslanej tlohe a; = a; = ay, len pre Specialny pripad postupnosti.
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6 Opravovali: Lujza Milotova a Michal Masrna I
o Pocet rieseni: 18 Najkrajsie rieSenie: Lucka Chladna |__I____|

Majme kvéader s neparnymi celociselnymi rozmermi rozdeleny na mensie kvadre s celo¢iselnymi rozmermi. Dokazte, Ze medzi
tymito mensimi kvadrami existuje kvader, ktorého vzdialenosti od stien velkého kvadra:

a. maju parny sucet,

b. st vSetky parne alebo dve parne a Styri neparne.

RiesSenie

a. Velky kvader méa nepérne celo¢iselné rozmery, teda aj jeho objem bude nepérne &slo. Potom aj sticet objemov vietkych
mensich kvadrov musi byt neparne ¢islo, teda aspon jeden z kvadrov musi mat neparny objem. Potom vSetky jeho
hrany musia mat neparne dlzky. Ozna¢me si ich k,1,m a dlzky hran velkého kvadra ozna¢me a, b, c. Stucet vzdialenosti
mensieho kvadra od stien velkého je potom a — k + b — [+ ¢ —m. KedZe vSetky ¢isla stt neparne, hodnota tohto vyrazu
bude parna, ¢ize medzi mensimi kvadrami existuje taky, ktorého vzdialenosti od stien velkého kvadra maju parny
sucet.

b. Ofarbime jednotlivé 1 x 1 x 1 kocky velkého kvadra Sachovnicovo tak, aby jeden z jeho rohov bol ¢ierny. Uvedomme
si, Zze potom vS8etky jeho rohové kocky budu Cierne, pretoZze ma neparne rozmery. Dalej si v8imnime, Ze takto ofarbeny
kvader mé o jednu ¢iernu kocku viac ako bielu.

Pozrime sa sa teraz na mensie kvadre. Tie s parnym objemom budt obsahovat rovnako vela ¢iernych a bielych kociek,
tie s neparnym objemom budu obsahovat o jednu bielu alebo ¢ernu kocku viac, podla toho, akej farby budi ich rohy.
Kedze velky kvader obsahuje o jednu ¢iernu kocku viac, musi existovat aspon jeden mensi kvader so vSetkymi rohmi
¢iernymi. Ostéava ukazat, Ze tento mensi kvader bude spliiat podmienky zo zadania.

Zavedme pre malé kocky sturadnicovy systém, v ktorom kocka v 'avom dolnom prednom rohu velkého kvadra bude
mat stradnice (1,1,1) a v pravom hornom zadnom rohu suradnice (a,b, ¢). VSimnime si, Ze v takomto saradnicovom
systéme su Cierne kocky prave tie, ktoré maja siacet stradnic neparny a biele kocky prave tie, ktoré maju stucet siradnic
parny. Dalej oznac¢me stradnice kocky v Tavom dolnom prednom rohu mensieho kvadra z, v, z, ¢o znamen4, Ze stiradnice
kocky v jeho pravom hornom zadnom rohu st z + k, y+1, z+m. Potom vzdialenosti mensieho kvadra od stien vi¢sieho
st z,y,z,a — ¢ — k,b —y — l,c — z — m. Na to, aby (,y, z) bola ¢ierna kocka, musi mat parny sicet siradnic,
teda musia byt bud vSetky jej sturadnice parne, potom aj vetky z ¢isel x,y,2,a — x — k,b — y — l,c — 2z — m
st parne, alebo je jedno z x,y, z parne a dve neparne, potom (bez ujmy na v8eobecnosti) x a a — z — k st parne a
y,2,b—y—1 ac— z—m st neparne. Vzdialenosti tohto kvadra od stien vicsieho st teda bud vSetky parne alebo dve
parne a Styri neparne.

Komentar

Viimnite si, Ze z dokazu Casti b. priamo vyplyva aj platnost ¢asti a. Ulohu sme sa rozhodli rozdelit, aby sme ¢ast bodov
spristupnili aj menej skisenym rieSitefom. Sme preto radi, Ze ste sa nebali odovzdavat aj rieSenia iba prvej Casti, za ktorej
spravne rieSenie sme udelovali 4 body.
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Zadania uloh zimného semestra 48. ro¢nika

Nezabudni si vytvorit ¢i aktualizovat profil na seminar. strom. sk.

Druhé séria
Termin odovzdania rieent: 27. novembra 2023

Ak nevies pohnut d’alej s niektorou z tloh, skus sa pozriet na par tipov, ktoré najdes na nasej webovej stranke
seminar.strom.sk/media/uploads/mohlobysahodit.pdf.

1. Rozhodnite, ¢i existuju navzajom rozne prvocisla py, po, ... p, také, zZe:
1 1 1
—+ =+ —=1
b1 D2 Pn

2. Majme trojuholnik ABC' so stranou AB dlhou 8 a uhlom oproti tejto strane velkosti 120 stupiiov. Ozna¢me p a ¢
doty¢nice ku kruznici opisanej tomuto trojuholniku v bodoch A a B. Majme kruznicu k, ktoré sa dotyka naraz tsecky
AB a priamok p a ¢q. Ozna¢me D priese¢nik p a ¢ a E bod dotyku p a k. Akd moze byt vzdialenost DE? Najdite vSetky
moznosti.

3. V rade stoji a + b misiek ocislovanych od 1 po a + b, kde a, b st kladné celé ¢isla. V prvych a miskach je po jednom
citrone a v poslednych b miskach je po jednej limetke. V jednom tahu vieme presunit citréon z misky ¢ do i+ 1 a limetku
z j do j — 1, ak rozdiel |i — j| je parny. V jednej miske moZe byt naraz aj viac citrusov. Chceme dostat postupom tychto
krokov limetky do prvych b misiek a citrony do poslednych a misiek (do kazdej jeden citrus). Pre aké a, b je to mozné?

4. Na chodbe sa rozbil kvetina¢. Spytali sme sa dvoch najblizsich tried, kto rozbil kvetina¢. Kazdy ziak obvinil prave jedného
ziaka z tej druhej triedy. Dokazte, Ze vieme dat maslo na hlavu niektorym Ziakom tak, Ze ak sa spytame vSetkych Ziakov
s maslom na hlave, povedia dokopy préave mena vSetkych ziakov bez masla na hlave.

5. Predlzenie faznice z A v trojuholniku ABC' pretne opisant kruznicu v D réznom od A, predizenie taznice z B ju pretne
v E roznom od B. F a G delia strany a a b v tomto poradi v pomere 2 : 1 tak, Ze kratsie tseky su prilahlé k C. Dokazte,
7ze uhly AGE a BF D st zhodné.

6. Majme celé &islo ¢ a polynom P(x) stupiia n, ktorého koeficienty su celé ¢isla. Ozna¢me D najvicsie celé ¢islo, pre ktoré
plati, ze D deli P(i) pre kazdé celé ¢islo i. Dokazte, Ze potom D je najvacsi spolo¢ny delitel ¢isel P(c), P(c+ 1), ...
P(c+n).


https://seminar.strom.sk
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Poradie po 1. sérii zimného semestra 48. ro¢nika

Poradie | Meno a priezvisko Roc¢nik | Skola 1. 2. 3. 4. 5 6.|H|CS
1. Lucia Chladna S3 GAMCABA |9 9 9 9 9 9 |0| 54
2. Eva Krajc¢iova S2 GAlejKE 9 7 9 8 9 9]0 53
3. Oliver Seman S2 GAlgjKE 9 7 9 9 9 4]0 52
4. Mat s Pokorny S2 GAMCABA |9 9 9 5 - 9]0/ 50
5. - 6. Martin Smiliak S4 GAlgjKE 9 9 9 9 9 4]0 49
Ema Cudaiova S4 | GLSTN 9 9 9 9 9 4]0/|49
7. Richard Vodicka S3 GAlejKE 9 7 9 9 9 4|0 47
8. Marek Horvath S3 GKonsPO 9 9 9 9 9 - 0] 45
9. Alenka Balintova S1 BGMHSu¢ 9 8 9 9 - - 10| 4
10. Michal TTkovi¢ S3 | GSMTSPO |9 7 9 9 9 - |0 43
11. - 12. | Michal Vodicka S1 GAlgjKE 9 7 9 8 -1 0] 42
Toméas Saksun 79 GAlgjKE 9 9 9 6 - -0/ 42
13. Rudolf Kusy S2 GAMCABA |9 7 9 9 - - |04
14. - 15. | Matas Libak S3 GAlegjKE 9 7 2 9 9 4]0 40
Samuel Vargovéik S4 SpMNDaG 9 8 9 5 9 - 1040
16. Toméas Sukel S2 GAGLSHE 8 8 9 5 - - 10| 3
17. Veronika Vodickova S3 GAlejKE 9 7 9 9 -1 0| 34
18. Matej Karpac S1 GAGLS 8 7 4 7 - 101 33
19. - 20. | Veronika Jakabova S2 GAlejKE 9 7 2 5 - 40| 31
Michal Ferdinandy S1 GAlgjKE 9 8 - 6 - - 1]0] 31
21. Silvia Dallosova S1 1sg 9 8 1 4 0 01]0] 30
22. Bianka Gurska S4 GPostKE 4 7 9 9 - - 10129
23. Alzbeta Klimentova S4 GPostKE 7T 7 9 5 - - 0] 28
24. - 29. | Eduard Fedorcuk S4 EGJAKKE |9 9 9 - - - ]10] 27
Richard Prikler S1 GJARMPO |9 8 2 0 - - |0 27
Martin Dudjak S2 SMl1adPP 9 9 - 9 - - 10|27
Branislav Je¢im S4 GSkolSN 9 7 5 6 - - 10|27
Martin Vrba S1 GPostKE T 7T - 6 - - 0] 27
Filip Findorak S2 Srobarka 9 9 9 - - - ]0]|27
30. Janka Urbanova S1 GAlejKE T 9 2 1 - - |10] 26
31. - 32. | Martin Mentel S1 BGMHSué 9 7 2 - - -10] 25
Karin Sabova S2 GAlejKE 8 7 2 6 - - |0 25
33. - 35. | Natalia Poliacikova S3 GPostKE 9 9 - 6 - - |0]| 24
Ondrej Kralik S3 GAlejKE 9 7 2 6 - 0]0] 24
Juraj Kramar S3 GAlejKE 9 7 2 6 - -10] 24
36. Martina Osuska S1 GJHN3BA 9 7 - - - -101] 23
37. - 38. | Erik Jochman S4 GAlgjKE 9 7 1 4 - -10]21
Sarah Klopstock S1 SpMNDaG 8§ 5 1 1 - 1]0]21
39. Nina Anna Betékova S2 GAGLSHE 9 7 1 - - 110119
40. Peter Kovalicky S2 GAK9KBS |4 9 1 2 0 010/ 17
41. - 44. | Katarina Farbulova S3 GPostKE 9 7 - - - -10] 16
Terézia Stanova S4 EGJAKKE |9 7 - - - - 10116
Maxima Anna Alzbeta Bednarcikova S3 GAlgjKE 9 7 - - - 0| 16
Samuel Sandor S2 | GPostKE 9 7 - - - -]0/|16
45. - 47. | Ondrej Toth S1 SPS KNM 8 - 1 3 0 -]0]15
Kalista Semancova S3 GAGLSHE 9 1 2 3 - =-1]10]|15
Jana Katuchova S2 Srobarka 2 9 2 1 0 00|15
48. - 49. | Oskar Cacara S2 GPostKE T 7 - - -101] 14
Adam Fedorjak S2 Srobérka 1 9 1 0 00| 14
50. Lucia Kleséova S3 GPostKE 9 1 - - 0| 10
51. - 54. | Tom4s Lang S1 |SPSTSNV |0 9 - - - -0/ 9
Nina Hudéakova 79 GAlgjKE 9 - - - - -10 9
Timon MIchael Valansky S1 GPostKE 9 - - - - -10 9
Richard Suda S1 GVarsZA 9 - - - - 10109
55. Markéta Dlugosova S1 GKukuPP 8 0 - O - 0|0 8
56. - 57. | Daniel Ryan Takac 79 GAlejKE T - - - - -]1017
Matej Bratko S1 Srobérka -7 - - - -10 7
58. Matej Lachky S1 BGMHSué 4 - - - 0]0]| 4
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